Вариант 1. 8-9 класс. «Миссия выполнима».
Задание 4.
7!>2873, то есть факториалы чисел, больше или равных 7, не рассматриваем. Сумма факториалов от 1 до 6 равна 873, так как все факториалы по условию различны, мы можем брать каждый факториал только 1 раз, и можем брать факториалы только 1 раз, значит, 873 – максимальная сумма факториалов, меньшая или равная 7, то есть 2873 нельзя представить в виде заданной суммы.
Задание 6.
X=20**21/117 – 24, нужно найти число 20**21, делящееся нацело на 117, так как по условию х целое. Если берём числа от 200000 до 209999, минимальное число делящееся на 117 – 200070, максимальное – 209898. 21 на конце числа получается при произведении числа 117 лишь на число вида ….13, возьмём 2013*117, так как 2013*100=201300, примерно может подходить, но 2013*117=235521. 2013*117-100y*117=117*(2013-100y)=235521-3*11700=200421, если берём y больше или меньше, не попадаем в заданный диапазон. Вычитаем именно 100y, чтобы число оканчивалось на 13. Тогда x=1713-24=1689, показали, что Вася может решить пример и доказали единственность решения.
Задание 1. 
Цена гречишного мёда – Г, цена дикого – Д, цена банки Б.
По условию Д=2Г, 12(Г+Б)=7(Д+Б)
5Б=Д=2Г
20Б=Х(Б+Д)+У(Б+Г), где Х+У>=2 и принадлежат N. 
Единственное решение при целых значениях переменных – 
У=4, Х=1, то есть 4 банки с гречишным мёдом и 1 с диким, всего 5 банок. Съесть мёд и с пустых банок получить ещё что-то Винни не сможет, так как банка дикого мёда – 6 пустых, банка гречишного – 3.5 пустых.
Ответ: 5 банок, 4 с гречишным и 1 с диким.
Задание 3.
Пусть существуют, получаем уравнение и приводим его к виду (bc)2+abcd+(ad)2=0, производим замену bc на x, ad на y. Получаем квадратное уравнение, решаем относительно х, получаем Д=-3у2, в данной задаче цифра 2 сразу после переменной означает её возведение в квадрат. Корни есть лишь при у=0 и a=0 или d=0, но это невозможно, а по условию (дроби ненулевые), d по невозможности деления на 0. Получили противоречие, значит, таких дробей не существует.	Comment by Андрей Ардеев: 
Задание 7.
Точки касания D, E, F  лежат на линиях центров окружностей (общеизвестный факт). Получаем треугольник ABC, где D, E, F лежат соответственно на АВ, ВС, АС. Тогда здесь D, E, F – точки касания сторон АВС вписанной в этот треугольник окружностью (из теоремы об отрезках касательной). Тогда наша искомая окружность – вписанная в АВС, так как через 3 разных точки может быть проведена максимум одна окружность. Тогда её радиус равен 2S/a+b+c=2BC*ha/BC+AB+AC=9ha/16
ha находим через теорему Пифагора, она равна примерно 84.243694/9, тогда искомый радиус равен примерно 5.2652308.
Ответ: примерно 5.2652308
Задание 5
n2=aв, n=(a-x)(в-x)/a-в
(корень из ав)(а-в)=(а-х)(в-х)
((корень из ав)-х)(а-в)=ав-х2
((корень из ав)-х)(а-в-(корень из ав)-х)=0
Выполняется при х=n или при х=a-в-n, тогда х целое и в том, и в другом случае. Значит, такое число х существует.
Ответ: да.
